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Vektorių mišrioji sandauga  

Apibrėžimas. Vektorių ࢇሬሬ⃗ ሬሬ⃗࢈ , ሬ⃗ࢉ	࢘࢏	 	 mišriąja sandauga (ࢇሬሬ⃗ ሬሬ⃗࢈	 ሬ⃗ࢉ	 ) = ሬሬ⃗ࢇ ሬሬ⃗࢈	 ሬ⃗ࢉ	 		 	vadinamas skaičius    

ሬሬ⃗ࢇ) ሬሬ⃗࢈	 ሬ⃗ࢉ	 ) = ൫ࢇሬሬ⃗ × ሬሬ⃗࢈ ൯ ∙ ሬ⃗ࢉ  .	 

Mišriosios  sandaugos skaičiavimas (žinantiems determinantų skaičiavimą 8*) 

Iš mišriosios sandaugos apibrėžimo išplaukia, kad, Dekarto koordinačių sistemoje, 

ሬሬ⃗ࢇ)  ሬሬ⃗࢈	 ሬ⃗ࢉ	 ) = ൫ࢇሬሬ⃗ × ሬሬ⃗࢈ ൯ ∙ ሬ⃗ࢉ = {	ฬ
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Mišriosios  sandaugos savybės: 

ሬሬ⃗ࢇ) .1 ሬሬ⃗࢈	 ሬ⃗ࢉ	 ) = ൫ࢇሬሬ⃗ × ሬሬ⃗࢈ ൯ ∙ ሬ⃗ࢉ = ሬሬ⃗ࢇ ∙ ሬሬ⃗࢈) × ሬ⃗ࢉ ). 

2. Mišrioji sandauga nesikeičia cikliškai keičiant jos dauginamuosius, t.y. 

ሬሬ⃗ࢇ ) ሬሬ⃗࢈	 ሬ⃗ࢉ	 	) = ൫	࢈ሬሬ⃗ ሬ⃗ࢉ	 ሬሬ⃗ࢇ		 ൯ = ൫ࢉሬ⃗ ሬሬ⃗ࢇ	 ሬሬ⃗࢈	 	൯ = ሬሬ⃗ࢇ	) ሬሬ⃗࢈	 ሬ⃗ࢉ	 	) . 

3. Geometrinė mišriosios sandaugos prasmė:  

13 pav.                                                                       14 pav. 

3.1  Vektorių ܽ⃗, ሬܾ⃗ 	⃗ܽ)  mišriosios sandaugos 	⃗ܿ	ݎ݅	 ሬܾ⃗ 	ܿ⃗) modulis lygus gretasienio kurio briaunos sutampa 
su šiais vektoriais (13 pav.) tūriui t.y. 

ሬሬ⃗ࢇ)࢚ࢋ࢘ࢍࢂ                                       ሬሬ⃗࢈ ሬ⃗ࢉ ) = |൫	ࢇሬሬ⃗ ሬሬ⃗࢈	 ሬ⃗ࢉ	 	൯| . 

Tai išplaukia iš akivaizdžiu lygybių ir geometrinės vektorinės sandaugos prasmės 

 (ܽ⃗	 ሬܾ⃗ 	ܿ⃗) = ൫ܽ⃗ × ሬܾ⃗ ൯ ∙ ܿ⃗ = ห	ܽ⃗ × ሬܾ⃗ ห ∙ |ܿ⃗| ∙ cosߠ = หܽ⃗ × ሬܾ⃗ ห ∙ ௔ሬ⃗ݎ݌ ×௕ሬ⃗ ܿ⃗ = ܵ௟௬௚	௔ሬ⃗ ,௕ሬ⃗ ∙ (±ℎ) = 

± ௚ܸ௥௘௧(௔ሬ⃗ ௕ሬ⃗ ௖⃗)  ,  čia ߠ −kampas, kurį sudaro vektorius ܿ ⃗	 su vektoriumi ܽ⃗ × ሬܾ⃗   . 

Išvados: 
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3.2 Trikampės piramidės, kurios trys briaunos sutampa su vektoriais  ܽ⃗, ሬܾ⃗        tūris(.pav 14) 	⃗ܿ	ݎ݅	

ሬሬ⃗ࢇ)	࢘࢏࢖ࢂ                                   ሬሬ⃗࢈, ሬ⃗ࢉ ) =
૚
૟
|൫	ࢇሬሬ⃗ ሬሬ⃗࢈	 ሬ⃗ࢉ	 	൯| . 

3.3  (ܽ⃗	 ሬܾ⃗ 	ܿ⃗) > 0, kai vektoriai ܽ⃗, ሬܾ⃗ ⃗ܿ	ݎ݅	 	 sudaro dešininį trejetą ir (ܽ⃗	 ሬܾ⃗ 	ܿ⃗) < 0, kai vektoriai ܽ⃗, ሬܾ⃗  	⃗ܿ	ݎ݅	
sudaro kairinį trejetą . 

3.4 Vektorių komplanarumo požymis 

 Trys nenuliniai vektoriai yra komplanarūs tada ir tik tada, kai   (ܽ⃗	 ሬܾ⃗ 	ܿ⃗) = 0. 

 
  


